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Abstract

We study here the nioiKjtoiiity of the sequence:
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初等微分職分学において自然対数の底(Napier'sconstant);e=2.7182818284
を導入する際．数列

{(!+:)耐}二！
が‘ 1．分大きい”に対して

(1)単調増加である

(2)上に有界である（(1＋:)，'〈3）
であることを， 2項定理を使って証明し

,鵬{('十%)"｝
が存在することをWeiel･strassの定理( 111,p"125,定理4.8)を使って示し
て， これをeという記号で表わしている。

一方．数列

｛('鵠)峠‘}二‘
に対しては．相加相乗平均の不等式を使って初等的に．十分大きい〃に

対して

(1)単調減少である

(2)下に有界(これは正数の数列であるので明らか）
であることが示され{21,上記と同じ極限値を持つことが同じくWeierStrass
の定理( I11,1)125,定理48)を使って示される：

，鴎{(!+;)'峠'}=脇{(!鵠)瓢}Ⅲ
ここで問題が湧き起こる：

{(｣半島)…}二
は．如何なるαで単調減少．単調増加となるか？答えは次の通りである。

定理1十分大きい7,に対して
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証明('＋;)…の単調性を見るには， この対数を取って〃→慾にした
もの

ん(鰯)=(…)'･g('+:)

の単調性を見れば良い。 ・ん(紅･)の導関数の正負を考える。
十分大きい鯉:に対して

鮒-1．霞(畔:川…)畠
垂

であるが． 0＜上は十分小さいのでこれをThylor展開をすると

伽=三上:竺圭-(…)幸二(－1)"(;)
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＝(;-α)圭十(-:+")圭十(:-煙)圭+(-;十｡)表＋

o(=)､Z:;"‐(;-．)圭千o(表)‐ ミ:;園
α＝号のとき

＝
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となる。従って十分大きい､:に対して
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を得る。これで定理の証明は完了した。□
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